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Приклад 1.

x3 − 27

x− 3
= 27

Знайти розв’язок рiвняння.
Розв’язок.

(x− 3)(x2 + 3x + 9)

x− 3
= 27

x2 + 3x + 9 = 27, x 6= 3
x2 + 3x− 18 = 0, x 6= 3

D = b2 − 4ac
D = 32 − 4 · 1 · (−18) = 9 + 72 = 81

x =
− b±

√
D

2a
=
− 3± 9

2
x1 = 3 – стороннiй корiнь.

x2 = −6

Вiдповiдь: −6.

Приклад 2.

(x2 + 2x)2 − 4(x + 1)2 + 7 = 0

Знайти найменший цiлий розв’язок рiвняння.
Розв’язок.

(x2 + 2x)2 − 4(x2 + 2x + 1) + 7 = 0

Зробимо замiну x2 + 2x = y.

y2 − 4(y + 1) + 7 = 0
y2 − 4y − 4 + 7 = 0

y2 − 4y + 3 = 0
D = b2 − 4ac

D = (−4)2 − 4 · 1 · 3 = 16− 12 = 14

y =
− b±

√
D

2a
=

4±
√

4

2
y1 = 3
y2 = 1

1



x2 + 2x = 3
x2 + 2x− 3 = 0

D = 4− 4(−3) = 16

x =
− 2±

√
16

2
x1 = −3
x2 = 1

x2 + 2x = 1 x2 + 2x− 1 = 0
D = 4− 4(−1) = 8

x3, 4 =
− 2±

√
8

2
x3, 4 = −1±

√
2

Вiдповiдь: −3.

Приклад 3.

(3x + 1) : (2x− 1) = 4 : 3

Розв’язати рiвняння.
Розв’язок.

3(3x + 1) = 4(2x− 1)
9x + 3 = 8x− 4

9x− 8x = −4− 3
x = −7

Вiдповiдь: −7.

Приклад 4.

(x− 1) : 3 = (2x + 2) : 5

Розв’язати рiвняння.
Розв’язок.

5(x− 1) = 3(2x + 2)
5x− 5 = 6x + 6
5x− 6x = 6 + 5

−x = 11
x = −11
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Вiдповiдь: −11.

Приклад 5.

x2 + (m− 2)x− 11 = 0

Знайти m, якщо x = −2.
Розв’язок.
Пiдставимо x в рiвняння i розв’яжемо його вiдносно m.

(−2)2 + (m− 2)(−2)− 11 = 0
4− 2m + 4− 11 = 0
−2m = −4− 4 + 11

−2m = 3

m = −3

2
m = −1, 5

Вiдповiдь: −1, 5.

Приклад 6.

2x2 + mx− 1 = 0

Знайти m, якщо x = 2.
Розв’язок.
Пiдставимо x в рiвняння i розв’яжемо його вiдносно m.

2 · 22 + 2m− 1 = 0
2 · 4 + 2m− 1 = 0
8 + 2m− 1 = 0
2m = −8 + 1

2m = −7

m = −7

2
m = −3, 5

Вiдповiдь: −3, 5.

Приклад 7.

2x2 − 17x− 9 = 0
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Знайти цiлий розв’язок рiвняння.
Розв’язок.
Спочатку знайдемо дискримiнант за формулою D = b2 − 4ac.

D = (−17)2 − 4 · 2 · (−9) = 289 + 72 = 361,√
D =

√
361 = 19.

Тепер знайдемо розв’язки за формулою x1,2 =
− b±

√
D

2a
.

x1 =
17 + 19

4
= 9

x2 =
17− 19

4
= −2

4

Вiдповiдь: 9.

Приклад 8.

x2 − x− 2

x2 − 3x + 2
= 0

Знайти найбiльший розв’язок рiвняння.
Розв’язок.

x2 − x− 2 = 0

x2 − 3x + 2 6= 0

Розв’яжемо рiвняння x2 − x− 2 = 0.
Знайдемо дискримiнант за формулою D = b2 − 4ac.

D = (−1)2 − 4 · 1 · (−2) = 1 + 8 = 9,√
D =

√
9 = 3.

Тепер знайдемо розв’язки за формулою x1,2 =
− b±

√
D

2a
.

x1 =
1 + 3

2
= 2

x2 =
1− 3

2
= −1

Перевiримо, чи задовольняють знайденi коренi додатковiй умовi

x2 − 3x + 2 6= 0
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Пiдставимо x1 = 2.

22 − 3 · 2 + 2 = 4− 6 + 2 = 0 6= 0

Прийшли до суперечностi. Отже, x1 – стороннiй корiнь.
Пiдставимо x2 = −1.

(−1)2 − 3 · (−1) + 2 = 1 + 3 + 2 = 6 6= 0

Отже, x2 – розв’язок рiвняння.
Вiдповiдь: −1.

Приклад 9.

x2 − 2 · 3log3 x = 3

Знайти розв’язок рiвняння.
Розв’язок.
Оскiльки aloga b = b (основна логарифмiчна тотожнiсть), то

x2 − 2x = 3

x2 − 2x− 3 = 0

Знайдемо дискримiнант:
D = b2 − 4ac = (−2)2 − 4 · 1 · (−3) = 4 + 12 = 16 ⇒

√
D =

√
16 = 4.

Знайдемо розв’язки за формулою x1,2 =
− b±

√
D

2a
.

x1 =
2 + 4

2
= 3

x2 =
2− 4

2
= −1

Враховуючи те, що для loga x область визначення – множина всiх значень
x > 0, то x2 = −1 – стороннiй корiнь.
Вiдповiдь: 3.

Приклад 10.

x3 − 3x2 − x + 3 = 0

Знайти найменший розв’язок рiвняння.
Розв’язок.

x3 − x− 3x2 + 3 = 0
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x(x2 − 1)− 3(x2 − 1) = 0

(x− 3)(x2 − 1) = 0

x− 3 = 0

x = 3

x2 − 1 = 0

x2 = 1

x = ±1

Вiдповiдь: −1.
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